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€ Résumeé du cours

Les ensembles de nombres

N - Nombres naturels : {0, 1, 2, 3, ...}

7 — Nombres entiers relatifs : {..., -2, -1,0, 1, 2, ...}

Q - Nombres rationnels : Ensemble des nombres de la forme 2 avec peZetqeZ (g+#0).
q

R - Nombres réels : Ensemble de tous les nombres (rationnels et irrationnels).

Inclusions

NCZcCcQcCR

Intervalles de R

[a,b] = {z e R|a <z < b} (fermé)
la,b[={z € R|a <z < b} (ouvert)

[a,b[={z € R |a <z < b} (semi-ouvert)

la, +0[={z € R |z > a}
Jro, bl = {z e R | 2 < b}

Valeur absolue
|zl =zsiz>0,|z|=—xsiz <0
Propriétés :

e |z| > 0 pour tout z € R

lz| =02z =0

|z < y| = [z] x |y]
|z 4+ y| < |z| + |y| (inégalité triangulaire)

lz| <ae —a<z<al(a>0)

|z| >a<x < —aouz>al(a>0)

Partie entiére

La partie entiere de x, notée E(z) ou [z], est le plus grand entier ntel que n < z < n + 1.
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& Formules clés

e NCZCQcCR

e [z|<ae —a<z<a
* lz+yl <lz|+yl

e E(zx)<z< E(z)+1

Astuces & méthodes

@ Piéges classiques

X

V2 et m ne sont pas dans Q — Ce sont des irrationnels. Q contient uniquement les fractions g (P, Q
entiers, ¢ # 0). Ne jamais écrire v/2 = 1,414... comme une fraction exacte.

X

|z| < a n'est valable que pour a > 0 — Sia < 0, I'ensemble solution est vide (aucune valeur absolue ne
peut étre négative).

X

E(z) est la partie entiere par défaut — F(3,9) = 3, pas 4. E(—1,2) = —2, pas —1 (on prend I'entier
inférieur ou égal).

@ Astuces de pros

|z| > a (a > 0) : se traduit par x < —a ou = > a. C'est une union, pas une intersection. Penser a la droite
numérique : les valeurs éloignées de 0 de plus de a.

Pour prouver qu'un nombre est irrationnel, supposer qu'il est rationnel et chercher une contradiction
(démonstration par I'absurde).
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